
  ة طريقي التعليمية     منص                                                                        بع اللوغارتمي              حل ورقة عمل التا

limلدينا  -1
𝑥→+∞

𝑥 ln (1 +
𝜆

𝑥
) = 2  

 بع :  د صياغة التانعي
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1= ة هنمبر

= 2 

𝜆 = 2  
𝑓(𝑥)نهاية التابع   -2 =

ln(3−𝑥)

2𝑥−4
𝑎عند    = 2  

 سنعيد صياغة التابع :  
𝑓(𝑥) =

ln (1 + 2 − 𝑥)

2(𝑥 − 2)
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 رت من الشكل :  فصا
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𝑓(𝑥)لدينا  -3 = 𝑥𝑙𝑛 (
𝑥−1

𝑥+1
 ليدية فنجد :  . نقسم المضمون قسمة اق  (

𝑓(𝑥) = 𝑥 ln (1 +
−2

𝑥 + 1
) 

−نقسم بـ  ب و ننض 
2

𝑥+1
  

𝑓(𝑥) = 𝑥 
−𝟐

𝒙 + 𝟏⏟    
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−2
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)

−
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1= هنة برم

 

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = −2(1) = −2 
 لدينا :  -4

𝑓(𝑥) = {

𝑥

𝑥 − 𝑙𝑛𝑥
  ∶ 𝑥 ≠ 0

𝑚               ∶ 𝑥 = 0
 

 شرط الاستمرار: 
lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) = lim
𝑥→0

𝑥

𝑥 − 𝑙𝑛𝑥
= 0 

𝑓(0) = 𝑚 
𝑚فحسب شرط الاستمرار ) النهاية تساوي الصورة ( يكون  = 0  
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lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) − 𝑓(0)

𝑥 − 0
= lim
𝑥→0

𝑥
𝑥 − 𝑙𝑛𝑥

− 0

𝑥
= lim
𝑥→0

1

𝑥 − 𝑙𝑛𝑥
= 0 = 𝑓′(0) 

 : المركز نحدد  -6
𝑙 = lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = 2 

 نحدد نصف القطر : 
𝜀 = 𝑏 − 𝑙 = 2.01 − 2 = 0.01 =

1

100
 

|𝑓(𝑥) − 𝑙| < 𝜀 

|
2𝑙𝑛𝑥 − 1

𝑙𝑛𝑥 + 1
− 2| <

1

100
 

|−
3

𝑙𝑛𝑥 + 1
| <

1

100
 

3

𝑙𝑛𝑥 + 1
<

1

100
 

𝑙𝑛𝑥 + 1

3
> 100 

𝑙𝑛𝑥 + 1 > 300 
𝑙𝑛𝑥 > 299 
𝑥 > 𝑒299 

𝐴تار فنخ  = 𝑒299  
[ه  بدراسة تغيرات التابع على مجموعة تعريف -7 − ∞,−

1

2
[∪]0,+∞[  

 جد أن : ن
−∞                                −

1

2
                                  0                                    + ∞  𝑥 

+                                                                                   + 𝑓′(𝑥) 
−∞    ↗      +∞                                                − ∞              ↗     +∞ 𝑓(𝑥) 

 حظ أنه على كل مجال يمر السهم من الصفر مرة واحدة فللمعادلة حلان مختلفانلافن
 ة : المعادل -8

𝑓(𝑥) = 𝑔(𝑥) 

ln(𝑥 + 1) =
𝑥

𝑥 + 1
 

 تلطة خ معادلة م
ln(𝑥 + 1) −

𝑥

𝑥 + 1
= 0 

[اطراد التابع على المجال رس ند − 1,+∞[   
 جد : فن

−1                                                0                                                 + ∞ 𝑥 
−                  0          +            𝑓′(𝑥) 
                 ↘    0       ↗                 𝑓(𝑥) 
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𝑥 مرة واحدة و هي عندما  حظ من الجدول أن التابع لا يبلغ الصفر إلافنلا = للمعادلة حل  أي  0
 وحيد و هو الصفر 

𝑓(𝑥)من الجدول نلاحظ أن تماماً من التمرين السابق  -9 ≥ [ل المجال على كام 0 − 1,+∞[ 
 ير إلى جهة : يع المقادننقل جم -10

ln(𝑥 + 1) − √𝑥 + 1 < 0 
 ندرس اطراد التابع 

𝑓(𝑥) = ln(𝑥 + 1) − √𝑥 + 1 
−1                                                3                                                 + ∞ 𝑥 

+                  0         −            𝑓′(𝑥) 
                 ↗    2𝑙𝑛2 − 2       ↘                 𝑓(𝑥) 

 
 نلاحظ أنه من الجدول : ف

𝑓(𝑥) ≤ 2𝑙𝑛2 − 2 < 0 
𝑓(𝑥) < 0 

[دوماً على المجال الب فهو س − 1,+∞[  
𝑙𝑛𝑥هة حدود إلى جيع الب ننقل جمبنفس الأسلو -11 − 2√𝑥 ≤ 0 

,0[حققة على كامل المجال  تراجحة مفندرس اطراد التابع فنجد أن الم +∞[  
𝑓(𝑥)لدينا  -12 = (𝑥 + 1)𝑙𝑛𝑥 وجد المشتق : ن 

𝑓′(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥 +
1

𝑥
(𝑥 + 1) = 𝑙𝑛𝑥 +

𝑥 + 1

𝑥
=
𝑥𝑙𝑛𝑥 + 𝑥 + 1

𝑥
 

𝑥𝑙𝑛𝑥البسط أي   إشارةالمقام موجب جسب مجموعة التعريف .... فالاشارة من  + 𝑥 + 1 
 أيضاً نشتق فنجد أن   -13

𝑓′(𝑥) =
𝑥2𝑙𝑛𝑥 + 𝑥2 − 1

𝑥2
 

𝑥2𝑙𝑛𝑥  إشارةتماماً .. فالاشارة تتفق مع  المقام موجب   + 𝑥2 − 1 


