
تدرب صفحة   : 34حل 

 لدينا: -1
1. lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = −∞   , lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) = +∞ 

2. lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = −∞  , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞ 
3. lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = +∞  , lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) = +∞ 

4. lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞  , lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞ 
5. lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) = −∞  , lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = +∞ 

6. lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = −∞  , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞ 
 لدينا: -2

ℓ = lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 5 

𝜀 = 𝑏 − ℓ = 5.1 − 5 = 0.1 =
1

10
 

 نعوض في القانون: 

|𝑓(𝑥) − ℓ| < 𝜀 

|
5𝑥 − 1

𝑥 − 1
− 5| <

1

10
 

|
5𝑥 − 1 − 5𝑥 + 5

𝑥 − 1
| <

1

10
 

4

𝑥 − 1
<

1

10
 

𝑥 − 1

4
> 10 

𝑥 − 1 > 40 
𝑥 > 41 
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 لدينا: -1
 لدينا: .1

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 1 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 1  , lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) = −
2

0+
= −∞ , lim

𝑥→1−
𝑓(𝑥) = −

2

0−
= +∞ 

 إشارة المقام عندما يكون صفراً. ملاحظة: ندرس 



 لدينا: .2

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞ , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞ , lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) =
6

0−
= −∞ , lim

𝑥→2+
𝑓(𝑥) =

6

0+
= +∞ 

 لدينا: .3

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 2 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 2 , lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) = −
3

0+
= −∞ , lim

𝑥→−1−
𝑓(𝑥) = −

3

0−
= +∞ 

 لدينا: .4

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 5 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 5 , lim
𝑥→−1+

𝑓(𝑥) = −
4

0+
= −∞ , lim

𝑥→−1−
𝑓(𝑥) = −

4

0−
= +∞ 

 لدينا: .5

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 0 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 0 , lim
𝑥→2

𝑓(𝑥) =
4

0+
= +∞ 

 هنا المقام موجب فالصفر موجب مو شرط تدرس إشارة.

 لدينا: .6

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞  , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞ , lim
𝑥→−2+

𝑓(𝑥) = −11 +
2

0+
= +∞ , lim

𝑥→−2−
𝑓(𝑥) = −∞ 

 لدينا: -2

lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = +∞ 

 لدينا:

𝑓(𝑥) > 103 
5𝑥 − 1

(𝑥 − 1)2
> 103 

𝑥عندما  → 1: 
5𝑥 − 1

(𝑥 − 1)2
≈

4

(𝑥 − 1)2
>

3.6

(𝑥 − 1)2
 

 نعوض: 
3.6

(𝑥 − 1)2
> 103 



(𝑥 − 1)2

3.6
>

1

103
 

(𝑥 − 1)2 > 36 × 10−4 
 نجذر:

|𝑥 − 1| > 6 × 10−2 = 0.06 
 فتكون: 

𝛼 = 0.06 
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 لدينا:  السؤال الأول:

 لدينا: .1
lim

𝑥→+∞
𝑓(𝑥) = −2 , lim

𝑥→−∞
𝑓(𝑥) = −2 , lim

𝑥→1−
𝑓(𝑥) = −∞ , lim

𝑥→1+
𝑓(𝑥) = +∞ 

lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) =
8

0−
= −∞ , lim

𝑥→2+
𝑓(𝑥) =

8

0+
= +∞ 

 لدينا: .2

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = 0 , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 0 , lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) = −∞  , lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) = +∞ 

lim
𝑥→−2+

𝑓(𝑥) =
−3

0−
= +∞ , lim

𝑥→−2−
𝑓(𝑥) =

−3

0+
= −∞ 

 لدينا: .3

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞ , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = +∞ , lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) = +∞ 

 لدينا: .4

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = +∞  , lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = −∞ , lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥) = +∞ , lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) = −∞ 

lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) = −∞ , lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) = +∞ 

 لا تنسا تضرب بالناقص يلي قبل الكسر. 

 السؤال الثالث: 
 لدينا:

lim
𝑥→+∞

𝑓(𝑥) = −2 
ℓ = −2 , 𝜀 = 𝑏 − ℓ = −1.95 + 2 = 0.05 =

5

100
 



 نعوض في القانون: 
|𝑓(𝑥) − ℓ| < 𝜀 

|
−2𝑥 + 1

𝑥 + 3
+ 2| <

5

100
 

|
−2𝑥 + 1 + 2𝑥 + 6

𝑥 + 3
| <

5

100
 

7

𝑥 + 3
<

5

100
 

𝑥 + 3

7
>

100

5
 

𝑥 + 3 > 7 × 20 
𝑥 + 3 > 140 

𝑥 > 137 
 السؤال الرابع: 

lim
𝑥→5

𝑓(𝑥) = 4 
 نقسم التابع قسمة إقليدية: 

𝑓(𝑥) = 1 +
6

𝑥 − 3
 

 لدينا:
3.95 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 4.05 

3.95 ≤ 1 +
6

𝑥 − 3
≤ 4.05 

 :1نطرح  
3.95 − 1 ≤

6

𝑥 − 3
≤ 4.05 − 1 

 نقلب: 
1

2.95
≥

𝑥 − 3

6
≥

1

3.05
 

 :6نضرب بـ  
6

2.95
≥ 𝑥 − 3 ≥

6

3.05
 

 :3نضيف 
6

2.95
+ 3 ≥ 𝑥 ≥

6

3.05
+ 3 

⇒ 𝐼 = [
6

2.95
+ 3 ,

6

3.05
+ 3 ] 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


